
 
 

Olimpiada de matematicǎ, etapa localǎ, Caraş-Severin, 13.02.2010 
 

Barem corectare şi notare :Clasa a XI a 
 
 
( 2p)  1. a) de exemplu, 
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 ( evident, orice exemplu corect, justificat, se acceptă) 

 
( 1p) 

b) Pentru  2A M   notăm det( ), ( )d A t tr A   şi  
avem imediat : 2det( ) 1A I t d      ( * ) 

( 1p) Pe de altă parte, se ştie că : 2
2A tA dI   ( Cayley – Hamilton) 

( 1p) Scriem ( * ) pentru 2A  şi ajungem la : 2 2 2
2det( 0 2 1A I t d d      

( 1p) Egalitatea din enunţ conduce acum imediat la 2 2( 2) ( 1) 6d t     
( 1p) care este nu este posibilă în numere întregi. 
 
 
 
( 4p) 

2. a) demonstrăm prin inducţie : 1nn a n    
Pentru n = 1 inegalităţile sunt adevărate ; dacă sunt adevărate pentru un n  , 

atunci avem :  1 1
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( 3p)  

b) folosind inegalităţile anterioare deducem 
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şi acum utilizăm teorema “ cleştelui “ 
( 4p) 3. a) orice exemplu corect şi justificat... 
( 3p) b) ( ) ( ) ( ( )) ( ( )) ... ( ) ( )g X g Y f g X f g Y f X B f Y B         

înmulţim la dreapta cu C  şi ajungem la ( ) ( )f X f Y X Y    
( 3p) 
 
 
( 4p)  

4. dacă 2a  , limita propusă nu este finită ; aşadar o condiţie, deocamdată necesară, 
este 2a  . 

Se ajunge imediat la : 52,
4

a b    

  
 
 
Notă : nu se acordă puncte din oficiu. 
Orice soluţie corectă, completă, diferită de cea propusă în barem,  se punctează corespunzător 
 


